
Айнымалылары ажыратылатын  
дифференциалдық теңдеулер 

        0M 2211  yNxMyyNx  

№8 блок.   0242  xyyx  теңдеуінің   51 y  болғандағы дербес шешімін 
табыңыз: 

A) 42  Cxy  
B) 42  xy  
C) 42  xy  
D) 42  xy  
E) 24xy   
Шешуі: Айнымалыларды ажыратамыз: 

  0242  xyyx  

  xyx 2
dx
dy42   

  xydxdyx 242   
Айнымалыларды ажыратамыз: 

dx
x
xdy

y 4
21
2 

  

dx
x
xdy

y 4
21
2 

   

Cxy ln4lnln 2   

Жалпы шешім:  42  xCy  
 415  C  

1C  

Дербес шешім: 42  xy  

 

№8.2
x
yyx

ln
  теңдеуінің   1еy  болғандағы  дербес шешімін тап 

A) 5ln  xy  
B) xy ln  
C) 1ln2  xy  
D) 4ln  xy  
E) xy ln2  

 

 

 
 



1 ретті сызықты дифференциалдық теңдеулер 

   xqyxpy   

Қолданылатын алмастыру: vuvuyuvy  ;  

№9 блок.1 

Теңдеудің жалпы шешімін тап 
x
e

x
yy

x2

   

A)  Cexy x  2  

B) 





  Ce
x

y x2

2
11

 

C)  Ce
x

y x  2
2

1
 

D) 





  Cexy x22

2
1

 
E) Cexy x  22  

Шешуі:  

x
e

x
yy

x2

  

x
euv

x
vuvu

x21
  

x
ev

x
vuvu

x2

)1(   

1) 0
x
1

 vv    2) x
evu

x2

  

v
xdx

dv 1
  

dx
xv

dv
 

1  

xv lnln   

x
v 1
  



Табылған  мәнді 2- теңдеуге 
қоямыз: 

x
eu

x

x21
  

xe
dx
du 2  

dxedu x2   

Ceu x  2

2
1

 

Жалпы шешімі: )
2
1(1 2 Ce

x
y x   

№9.2 

Теңдеудің жалпы шешімін тап xx
yy 2
   

A) 2Сxy   

B) x
Cy   

C) 2 Сxy  

D) 2x
Cy   

E) Cxy   
№9.3 

Теңдеудің жалпы шешімін тап xctgx
x
yy    

A)  Cxxy  sin  
B)  Cxxy  cos  
C) Cxxy  sinln  
D)  Cxxy  sinln  
E)  Ctgxxy   

 

 
 



Толық дифференциалдар теңдеуі 

    0;;M  dyyxNdxyx  

№10.1 

    03  dyxedxxe yy  теңдеуінің   01 y  шартын №10.1 
қанағаттандыратын дербес интегралын тап. 

A) 0132  yex y  
B) 12  xye y  

C) 2
3

2

2
 yex y

 

D) 2
33

2

2
 yxex y

 
E) 122  yxex y  
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Ендеше толық дифференциалдар теңдеуі 

1)  
2

2xxedxxe yy   

2)   yxedyxe yy 33   

Жалпы шешімі:
 

Cyxxe y  3
2

2

   Ce  13
2
001  

3C  

Дербес шешім: 33
2

2

 yxxe y  

 
 



10 блок   0 dyeydxye xx
 10 блок теңдеуінің   10 y  шартын 

қанағаттандыратын дербес интегралын тап. 

A) 12  xeyx  

B) 5,2
2

2

 xyeyy  

C)   1 xeyx  
D) 2 xx yee  

E) 2
3

2

2


yyex

 
Бернулли теңдеуі 

    ny xqyxpy  

№4039 

2y
1

1



 y

x
y  

Әрбір мүшесін 2y  бөлеміз: 

1
1

1 12 


  y
x

yy  

Алмастыру енгіземіз: 

z1 y   zyy  2  

Теңдеу келесі түрге келді: 

1
1

1



 z

x
z  

1
1

1



 z

x
z  Сызықты дифференциалдық теңдеу. 

vuvuzuv  ;z  

1
1

1



 uv

x
vuvu  



1)
1

1( 


 uv
x

vuvu  

1)
1

1( 


 v
x

vuvu  

1) 0
x1

1



 vv    2) 1vu  

v
xdx

dv
1

1


  

dx
xv

dv
1

1


   

1lnln  xv  

1 xv  

Табылған  мәнді 2- теңдеуге қоямыз: 
  11  ux  

1
1



xdx

du
 

dx
x

du  


1
1

 

Cxu  1ln  

  Cxxuv  1ln1zy-1
 

  Cxx  1ln1
y
1

 

Жалпы шешімі:
 

  Cxx
y




1ln1
1

 

 

 

 



11 –блок Реті төмендетілетін Дифференциалдық теңдеулер: 

11.1 х
х

у 32
2

//   теңдеуінің жалпы шешімін табыңыз: 

A) 
xC

x
Cу ln

2 2

2

1 
 

B) 21

3

ln2
2

CxCxхy   

C) 21

3

ln
3

CxCxхy   

D) 21

3

ln2
6

CxCxхy   

E) 21

3

ln2
3

CxCxхy   

 
 
Шешуі: 

х
х

у 32
2

// 
 

1

2

2 2
31232 Cx

x
dхxdx

х
у  

 

  21

3

1
2

2
ln2

2
312 CxCxxCdxxdx

x
у  

 

Жалпы шешімі:
 

21

3

2
ln2 CxCxxу   

11.2 хху //  22  теңдеуінің жалпы шешімін табыңыз: 

A) xlnCxCу 2

2

12
  

B) 21

43

66
CxCххy   

C) 21
4

3

3
CxCххy   

D) 21
4

3

2
6

CxCххy   

E) 21

43

123
CxCххy   

 



11.2 хху //  22  
Шешуі: 

хху //  22
 

1

23
2

23
22 Cxxdхxdxxу  

 

21

34

1

23

32
1

43
2

2
1

3
2 CxCxxdxCdхxdxxу    

Жалпы шешімі:
 

21

34

66
CxCxxу 

 

12 –блок + 13- блок Коэффициенттері тұрақты біртекті 
Дифференциалдық теңдеулер: 

12.1Сызықты біртекті теңдеудің жалпы шешімін табыңыз: 0816  yyy . 

A) 
xx

ececy 4
1

24
1

1   

B) 
xx

ececy 4
1

24
1

1


  

C) хececy
xx



2
1

22
1

1  

D) хececy
xx
 4

1

24
1

1  

E) хececy
xx



4
1

24
1

1  
 
12.1) 0816  yyy  

Шешуі: 

Алмастыру: kxey  ;
kxkey  ;

kxeky 2  

0816 2  kxkxkx ekeek  

0)1816( 2  kkekx  

01816 2  kk  
06464 D  

4
1

32
8

2;1 


k  

Жалпы шешімі:
 

xeCeCу
xx



4
1

2
4
1

1
  

 
 



12.2) Сызықты біртекті теңдеудің жалпы шешімін табыңыз: 
069  yyy . 

A) 3
2

3
1

xx

ececy   

B) xececy
xx




3
2

3
1  

C) 3
2

3
1

xx

ececy


  

D)   3
x

21 exccy


  
E) 

xx ececy 2
2

1   
№4251 Сызықты біртекті теңдеудің жалпы шешімін табыңыз: 

02  yyy . 

Шешуі: 

Алмастыру: kxey  ;
kxkey  ;

kxeky 2  

022  kxkxkx ekeek  

0)2( 2  kkekx  

022  kk  
981 D  

1;2;
2

31
212;1 


 kkk  

Жалпы шешімі:
 

xx eCeCу 2
21


 №4256 

0 yy . 

Шешуі: 

Алмастыру: kxey  ;
kxkey  ;

kxeky 2  

02  kxkx eek  

0)1( 2 kekx  

012 k  

12 k  

ik 2;1  

Жалпы шешімі:
 

xCxCу sincos 21 
  



№4257 

0136  yyy . 

 
0136  yyy  

Шешуі: 

Алмастыру: kxey  ;
kxkey  ;

kxeky 2  

01362  kxkxkx ekeek  

0)136( 2  kkekx  

01362  kk  
165236 D  

iik 23
2

46
2;1 


  

Жалпы шешімі:
 

)2sin2cos( 21
3 xCxCeу x  

  


